Concursul Interjudetean de Matematica “Cristian S. Calude”
Proba pe echipe, clasele V-VI
22 mai 2015

RUNDA all-a

Problema 1. Determinati toate numerele naturale de forma abcd care impartite la bed dau catul 17
si restul 16.

Solutie: Din teorema de impartire cu rest rezulta ca abced =17 bed +16 =1000-a+bed =17 -bed +16
—1000-a =16-bcd +16 . Prin impartire la 8 obtinem 125-a = 2-bed +2 . Cum membrul drept al
egalitatii este un numar par inseamna ca a poate fi o cifra para diferita de zero. Daca
a=2=250=2-bcd +2=>2-bcd = 248 = bed =124 = abed = 2124 .

Pentru a=4=>500=2-bcd +2=>2-bcd =498 = bcd =249 = abed = 4249

In final obtinem: abcd € {2124,4249,6364,8999} .

Problema 2. Se considera sirul 1, 1+2, 1+2+3,...,1+2+3+...2015.Sa se afle diferenta dintre al
2015-lea termen si al 2010-lea termen.

Solutie:

Termenul aflat pe locul 2015 este 1+2+3+...2015.

Termenul aflat pe locul 2010 este 1+2+3+...2010. Diferenta dintre cei doi termeni este egala cu

(1+2+3+4..2015) = (14+2+3+...2010) = 2011+ 2012+ 2013+ 2014+ 2015 = 10065

Problema 3. Se noteaza cu [OC bisectoarea unui unghi <xAOB.
Daca [OD este bisectoarea unghiului <xtAOC, [OE este bisectoarea unghiului <xtBOD , [OF este

bisectoarea unghiului <XAOFE , iar m(<):DOF ) =15, calculati masura unghiului <xAOB.

Problema 4. Determinati mul{imea A = {(x, y)e NxN L é} :
XY

Solutie: Dupa ce aducem la acelasi numitor, egalitatea va deveni:
22-(x+y)=xy = 22-(x+y) = Xy :>x-(y—22)=22y . Cum x, ye Nvom avea:

(y—22)/22ydar

(y—22)/(y—22) .Prin inmultirea celei de-a doua relatii cu 22 si folosind proprietatile relatiei de
divizibilitate va rezulta ca (y — 22) /484 . Deci y—22¢€ {1, 2,4,11,22,44,121,242, 484}
A={(23,506),(24,264),(33,66),(26,143) ,(44,44) ,(264,24),(66,33) (143,26),(506,23)} .



