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Clasa a XII -a

Problema 1.
. : ol o1 . .
a) Sa se determine functia derivabild /R — (O;+oo) , stiind ca — este primitiva a functiei

g:R—>(0;+oo), g(x)zex-fzm(x) , 1ar f(O)zW .

b) Sa se determine functia derivabila f:R — R stiind ca verifica relatia
2 kx

f (x)— k- f(x) = zekx—H , VxeR ,unde k este o constanta reald nenula iar f(O) -
e
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Problema 2.
Fie (G,-) un grup cu n° —n—1 elemente, unde 7 este un numir natural fixat, n>2 .

Daca (x . y)n =x"-y",Vx,yeG ,sase demonstreze ca grupul (G,-) este comutativ.
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Problema 3.
Se considera functia f:IR — R , derivabila cu derivata continud, cu proprietatea ca

f(x +f (x)) = f(x) ,VxeR . Si se demonstreze ci:
a) Ecuatia f (x) =0 are cel putin o solutie reala;
b) Exista functii neconstante cu proprietatea din enunt;

¢) Daci ecuatia f (x) =0 are cel putin doud solutii reale distincte, atunci f* este functie

constanta.



