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RUNDA all-a

Problema 1. Si se afle cite numere naturale de forma A=29-3".5 au proprietatea ca
4/(a+2)-(b+2)-(c+2),unde a, b, ce{0,1,2,3,4,5,6,7,8,9}.

Solutie:  Observam cd exista 1000 de numere de forma A=2¢ 30.5¢  cu
a,b,ce{0,1,234,567389.

Cazul I - daca unul din numerele a,b, ¢ este par si celelalte doud sunt impare

Fie a numirul par iar b, ¢ impare. Va trebui ca 4/(a+2)= ae{2, 6} iar b,c€{1,3579.. In

acest caz vom obtine 2-5-5=50 de numere, deci, in total, 50-3 =150 cu proprietatea ceruta.
Cazul II — daca doua din numerele a,b, ¢ sunt pare iar al treilea este impar

Fie a, b numere pare si ¢ numar impar. Va rezulta cd 4/(a+2)-(b+2), a,be{0,2,4,6,8} si
ce {1, 3,5,7, 9} . Vom avea 5-5-5=125 numere, deci, in total 125-3=375 numere cu

proprietatea ceruta.
Cazul I — daca toate numerele sunt pare

In acest caz vom avea a, b, ce {O, 2, 4,6, 8} , deci 125 de numere cu proprietatea ceruta.

Inseamna ca, n total, vor fi 150+3754+125=650 de numere care indeplinesc conditiile problemei.

Problema 2. Se considera numerele naturale x, y, z cu proprietatea 18- x+13-y+23-7=158.
Aflati cea mai mare valoare posibila a sumei S =x+ y+z. Care sunt numerele x, y, z1n acest
caz?

Solutie: Avem 158=18'x+13-y+23-z213-(x+y+z):>x+y+z£%:12%.
Daca x+y+z=12, obtinem 13-12+5-x+10-z =158 = 5(x+2-z) =2, nu convine.
Daca x+y+z=11, obtinem

13-11+5-x+10-z=158:>5(x+2-z)=15:>x+2-z=3:>x=1, z=1, y=9 sau x=3, z=0, y=8.

Problema 3. Aflati maximul expresiei E(x, y)=x>—y*,unde y—3-x=5, x, ye R.. Pentru ce
valori reale x si y se atinge valoarea maxima a expresiei E(x, y)?
Solutie: Tnlocuind y=3-x+5, expresia devine E(x, y)= X% — (3-x+5)2 =-8.x2-30-x-25=

2
=-2- (2x+§j +% < % pentru orice numar real x. Maximul expresiei va fi egal cu % si

se va atinge pentru x =—— ——£+5—_§
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