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Problema 1. Aflati numarul cifrelor unui numar natural a stiind cd suma dintre numarul cifrelor lui a si
numdrul cifrelor lui a” este egala cu 2010.

Solutie: Dacd numadrul cifrelor lui a este n, atunci 10" <a<10", de unde 10*"2 <4’ <10*". Va
rezulta ci a’ are fie 2n—1 cifre, fie 2n cifre.

Daci a® are 2n—1 cifre, atunci n+2n—-1=2010= 3n=2011 ceea ce nu convine. Daca a’ are 2n
cifre, atunci n+2n=2010= n=670.

Problema 2. Sa se afle numere naturale n pentru care numarul A = 219427 41 este patrat perfect.
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Solutie: Observam ca 20 +2-2 +1=(2 +1) si 2!842.27+1=(2 +1) .

Daca n este impar, atunci ultima cifrd a numarului 2" este 2 sau 8, iar ultima cifrd a numarului 210 41
este 5. Inseamna ca ultima cifra a numarului A este 3 sau 7, deci A nu poate fi patrat perfect.

Daci n este par, atunci n=2k, ke N. Vom avea (2° )2 =22 <2 42104 1<2% 4225 41=(2* +1)2
pentru k >9, deci A nu poate fi patrat perfect.

Riman de studiat cazurile cand ne{0,2,4, 6,8 10,12, 14,16, 18} Din A=1025+4" =1025+M; +1=1026+M,
varezultaca 3/A. Cautam n =2k, ke{O, 1,234,56,78 9} pentru care 9/ A . Vom avea

9/(4k —1) = ke{0,3,6,9} = Ae {1026, 1089, 5121, 263169} . Cum A trebuie sa fie patrat perfect,
raméne doar A€ {1089, 263169}, deci ne {6, 18} .

Problema 3. Fie ABCD patrat,cu AB=a, ae R, a>0 si M mijlocul segmentului [AB]. Daca
{N}=DM nAC, {P} =DM nBC, {0}=BDNAC si {E}=PONAB, sa se calculeze aria
triunghiului ANOE .

Solutie: In triunghiul AABD , [OA] si [DM ] sunt b = €
mediane, deci N este centrul de greutate al \ yd
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