
                                                                                              

 

 

 

 
 

 

Olimpiada Națională de Matematică  

Etapa locală- Galaţi, 10 februarie 2024 

Clasa a VIII-a 

 

 

Problema 1.  

Fie 𝑥; 𝑦 ∈ [0; 1]. Demonstrați că 
1

𝑥+𝑦+1
− 1 ≤

𝑥𝑦

3
−

𝑥+𝑦

2
. 

 

Problema 2. 

Fie numărul A= ( 𝑎2 − 2𝑎 + 3)(  𝑎2 − 2𝑎 − 33)+ 324, a ∈ ℕ 

a) Arătați că numărul A este pătrat perfect pentru oricare număr  a natural; 

b) Demonstrați că pentru oricare a număr natural impar, numărul A este divizibil cu 16. 

 

Problema 3. 

Fie 𝐴𝐵𝐶𝐷 un tetraedru regulat și 𝐹 mijlocul muchiei 𝐴𝐷. 

a) Calculați măsura unghiului dintre dreptele 𝐴𝐵 și 𝐶𝐷; 

b) Calculați tangenta unghiului dintre dreptele 𝐵𝐹 și 𝐶𝐷. 

 

 

Problema 4. 

Fie 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′ un cub și punctele 𝑀 -mijlocul lui 𝐴′𝐵′,  𝑁 -mijlocul lui 𝐴′𝐷′ și 𝑄 -mijlocul 

lui 𝐷𝐶 

a) Dacă dreapta  𝐷′𝐶′ ∩ (𝑀𝑁𝑄) = {𝑇} demonstrați că  𝐴′𝑇 ≡ 𝑀𝐷′ ; 

b) Dacă dreptele  𝐷′𝐷 ∩ (𝑀𝑁𝑄) = {𝑃} și 𝐵′𝐵 ∩ (𝑀𝑁𝑄) = {𝑆}  demonstrați că patrulaterul 

𝑃𝑄𝑆𝑀 este dreptunghi. 

                                                                                                    G.M. nr. 9/2023 

 

 

 

Notă:    Timp de lucru: 3 ore 
              Fiecare problemă este notată cu 7 puncte 
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