Concursul Interjudetean de Matematica “Cristian S. Calude”
Proba pe echipe, clasele VII-VIII
25 noiembrie 2012

Solutii
RUNDA all-a

[a.2]

(a.D)

Problema 1. Sa se determine numerele naturale a si b stiind cd [a,b]—(a,b) =176 si =45.

Solutie: Notaim m =[a,b] si d =(a.,b).

m—d=176 {mZISO
— .

—=45 d=4 "~
d

Asadar,
a=4-x, b=4-y, (x;y)=1;

[a.b]=4-x-yi)(x;y)=1=>x y=45=

x=1 . x=45_ x=5_ x=9
y=45’ y=1 ’ y=9’ y=5

Rispuns: (a,b)e {(4;180),(180;4),(20;36),(36;20)}

Problema 2. Sa se determine multimea A = {% 2% 2P = ZQ}

Solutie : Daci x, y, ze N, astfel incat 2* +2” =27, atunci x=y si z=x+1. Se demonstreaza prin
metoda reducerii la absurd. Presupunem ca x # y. Fie x <y . Atunci

27427 =2"(1+27) =2 = 14277/ 2°(F).

Dacd x=y atunci 2" =2° = z=x+1.

N )
Egalitatea devine: 2 + 2" =2” < PN {a
ab=ac+l1

A= {1 10;221;332;443;554; 665;776;887;998} .
Raspuns: A= {1 10;221;332;443;554,665;776,887; 998}



Problema 3. Se da trapezul ABCD cu bazele AB=7 cm si CD=1cm.Fie M € (AD) si Ne (BC)
astfel incat MN || AB si patrulaterele ABNM si MNCD au ariile egale. Sa se calculeze lungimea
segmentului [MN].

Solutie : Fie MA=k-MD . Atunci MN = % Notam cu /4 indl{imea trapezului ABCD, cu h,,h,
+

indltimile trapezelor MNCD, respectiv ABNM , h, Z_kl 1'h’ h, = kk 1’h‘
+ +

Conditia problemei este:
LB T ok (T o3 k220> k=
k+1 k+1) k+1 k+1 2

MN =5.
Raspuns: MN =5cm.




