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Profil real, specializarea stiintele naturii

XI. OSZTALY

1. Adottak az a, b, ¢ szigordan pozitiv valés szamok,igy,hogy |b - c| <a<b+c. Adott az
ay+bx=c
cx+az =b, egyenletrendszer, ahol x, y, z az ismeretlenek
bz+cy=a

a) Igazoljatok,hogy az egyenletrendszernek egyetlen megoldédsa van.
b) Igazoljatok, hogy x,,y,,z, olyan valds szamok, amelyeknek modulusza kisebb mint 1.

2. Adottaz f:R — R fiiggvény amely az f(x)= f(2x), Vxe R.tulajdonsdggal rendelkezik

0,xe )
a) Igazoljatok,hogy az f(x)= {1 Sﬁiggvény rendelkezik a kijelentésben megadott
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tulajdonsaggal.
b) Igazoljtok,hogy: f (x)= f(zij Vxe R, Vne N.

¢) Hatarozzatok meg azon folytonos fiiggvényeket, amelyek rendelkeznek az adott
tulajdonsaggal.

3. Egy fényforrds az § pontban van felfiiggesztve, a 2072 méter sugard korlap O
kozéppontjdba, x méter magassagban . A fényerdsség, a korlap egy bizonyos M pontjdban az x
sin O

d*’

foggvényében viltozik a kovetkezd torvény szerint : I(x)=k ahol k egy konstans, d =SM,

valamint o = m(SMO). Hatarozzatok meg x-et,igy, hogy a fényerdsség a korlap egy bizonyos szé€ls6

pontjéban ( a kiilso keriiletén) maximalis legyen.
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4. Adott az  A=|1 1 1| maétrix. Catdlin az A maétrixbdl kindulva 4j matrixokat alkot a
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kovetkezOképpen:
e az elsO szakaszban kivdlaszt az A matrixbdl 5 elemet, amelyeknek megvaltoztatja az eldjelét;
e ezutan,elvégezheti az alabbi miiveletek barmelyikét, ahanyszor csak akarja: vagy hozzdadja
egy adott sor elemeihez egy madsik sor elemeit, vagy hozzdadja egy adott oszlop elemeit egy masik
oszlop elemeihez.
a) Igazoljatok,hogy az els6 szakasz utdn kapott méatrix determindnsa 0, 4 vagy -4.
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b) Megkaphatja-e Catélin , egy adott pillanatban a B matrixot, aholB=|1 0 1?
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Megjegyzés: munkaido 3 éra
Minden tétel kotelezd.
Minden tételt 0-t6l 7 pontig osztalyozunk.



