CONCURSUL NATIONAL DE MATEMATICA APLICATA
"ADOLF HAIMOVICI"
ETAPA NATIONALA - 16 - 18 mai 2008 IASI

Filiera tehnologica : profil servicii, si resurse naturale si protectia mediului

XI.OSZTALY
|
Adottaz Ae M, (R),ne{3,4}és B=A—"A, ahol 'A az A matrix transzpondltja
Igazoljatok,hogy:

a) Ha n=3, akkor det(B)=0.
b) Ha n=4, akkor det(B)=0.

II
a) Adott X =M, (C) matrix. Igazoljatok, hogy: det (X +1,)=det(X —1,) & tr(X)=0.

b)Ha Ae M, (C) gy, hogy det(A+1,)=det(A—1,) és
a’et(AZOO8 + 12) = a’et(AZOO8 - 12) , akkor igazoljatok, hogy A*=0,.

(tr(X) az X matrix fé4tléja mentén levd elemeinek sszege)

11
Adott f:R — R fiiggvény, ugy, hogy:

1) f(x)SZ, Vxe R.
2) f(xjsiz(x), VieR.

2
Igazoljatok, hogy:
f(27x) (11 1
a X)L———+| —+—+...+ , Vne Nsi Vxe R.
) f( ) 2n+1 (2 22 2n+lj s

b) f(x)<1, VxeR.

v

Adottaz f:R — R, R-en derivdlhat6 fiiggvény, amely teljesiti a kovetkezd

feltételeket:

1 f(0)=1

2) f(x+t)=¢€"-f(t)+e - f(x), Vx, te R.

a) Igazoljatok, hogy f'(x)—f(x)=¢", Vxe R.

f(x)
eX

b) Igazoljitok, hogya g .- R >R, g(x)= —x fliggvény allandé6 (konstans) R -en.

¢) Hatérozzatok meg az f fliggvényt .

Megjegyzés: munkaidd 3 6ra
Minden tétel kotelezd.
Minden tételt 0-t6l 7 pontig osztdlyozunk.



