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X. OSZTÁLY 
 
I  
a) Igazoljátok,hogy, ha ( )0 1x ,∈  és y ∈� , akkor: 2 2 2 2

x
log x log sin y+ ≤ − ≤ − . 

b) Igazoljátok,hogy, ha: ( )1x ,∈ ∞ şi y ∈� , akkor 2 2 2 2
x

log x log sin y+ ≥ ≥ − . 

c) Határozzátok meg azon ( )x, y elempárokat,ahol ( )0x ,∈ ∞ şi y ∈� úgy,hogy 

2 2 2 0
x

log x log sin y+ + = . 

 
II 
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III  
Adott az  ABCDEF hatszög és M, N, P, Q, R, S  az [ ] [ ] [ ]AB , BC , CD ,  

[ ] [ ] [ ]DE , EF , FA oldalak felezőpontjai. Igazoljátok,hogy: 

a) 2RN FA AB ED DC= + + +
���� ���� ���� ���� ����

; 

b) 0RN MQ PS+ + =
���� ����� ���� �

; 

c) Egy szükséges és elégséges feltétele annak, hogy 
2 2 2

RN MQ PS= +
���� ����� ����

az, hogy 

( )MQ és ( )PS merőlegesek legyenek. 

 
IV 
Egy síkban felveszünk 5 pontot ,úgy, hogy bármely három közülük nem kollineáris. A 
pontokat kettőnként összekötjük egy piros, vagy kék vonallal, úgy, hogy egyetlen olyan 
háromszöget se alkossunk amelynek oldalai ugyanolyan színűek. 
Igazoljátok, hogy: 
a) Minden pontból legfennebb két azonos színű vonal indul ki; 
b) Minden pontból csak két-két azonos színű vonal indul ki; 
c) Úgy a piros mint a kék szakaszok egy-egy olyan zárt sokszögvonalat (sokszöget) 
alkotnak, amelyek tartalmazzák mind az 5 pontot. 
 
 


