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Nota:  Timp de lucru 3 ore 
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CLASA A IX-A 

 

Subiectul I 

Se consideră funcţia { }
5

: \ 1 , ( )
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+
− → =

+
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x
f f x

x
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 a. Rezolvaţi ( ) ( ) 5=�f f x . 

 b. Arătaţi că funcţia f este descrescătoare pe ( 1, )− +∞ . 

 c. Rezolvaţi în ( 1, )− +∞ ecuaţia ( ) (2 ) (3 ) (2008 )f x f x f x f x+ = + . 

 

Subiectul II 

Se consideră funcţia 2: , ( ) 3 ; ,f R R f x x bx c b c Z→ = + + ∈ . 

 a. Arătaţi că f(x)=0 are rădăcini raţionale dacă şi numai dacă∆ este pătrat perfect. 

 b. Dacă b,c sunt numere întregi impare, atunci ecuaţia f(x)=0 nu are rădăcini 

întregi. 

 c. Dacă f are ambele rădăcini numere întregi şi există t Z∈ , astfel încât f(t)=6, 

atunci f(t+3) ≥ 6. 

 

Subiectul III 

Se consideră ABC∆ în care AB=12, iar AC=16. 

 a. Dacă 
BP

P BC şi k
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 b. Dacă AM 4AB 3AC= +
����� ���� ����

, atunci [AM este bisectoarea unghiului BAC� . 

 

Subiectul IV 

Se consideră triunghiul ABC cu aria S şi punctele 1 1 1A ,B ,C , mijloacele laturilor 

BC, AC, respectiv AB. Dacă 2 2 2A ,B ,C sunt mijloacele laturilor 1 1B C , 1 1A C , 

respectiv 1 1B A  şi repetăm procedeul astfel încât n n nA ,B ,C  sunt mijloacele laturilor 

1 1B C
n n− −

, 1 1A C
n n− −

, respectiv 1 1B A
n n− −

, iar nS , 1n ≥ este aria triunghiului n n nA B C , se cere: 

 a. Exprimaţi 2S în funcţie de S. 

 b. Arătaţi că 1S , 2S ,…,S
n

formează o progresie geometrică. 

 c. Arătaţi că 1S + 2S +…+S
n

<
S

3
. 


