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Problema 1.  

a) Fie 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ astfel încât 𝑥 − 𝑦 + 2 = 0 și 𝑦 ∈ [2; 5]. Arătați că:  

√𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑦 + 4 + √𝑥2 + 𝑦2 − 6𝑥 − 10𝑦 + 34 = 3√2. 

prelucrare Laura Dumitriu, profesor, Galați 

b) Fie 𝐴𝑛 = √9𝑛2 + 4𝑛 , 𝑛 ∈ ℕ∗. Pentru 𝑛 ≥ 10, să se determine primele două zecimale ale 

numărului 𝐴𝑛 . 

∗∗∗ 

  Problema 2.  

a) Fie 𝑎, 𝑏 ∈ [0; 2].  Demonstrați inegalitatea:  

1

𝑎 + 𝑏 + 1
≤ 1 −

𝑎 + 𝑏

3
+

2𝑎𝑏

15
. 

prelucrare Laura Dumitriu, profesor, Galați 

b) Fie 𝐴𝐵𝐶𝐷 un trapez cu 𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷 şi 𝐶𝐷 = 2 ∙ 𝐴𝐵. În exteriorul trapezului construim 

triunghiurile echilaterale ∆𝐴𝐷𝐸 și ∆𝐶𝑁𝑍, unde 𝑁 este mijlocul segmentului [𝐶𝐷]. Dacă 

M  este mijlocul segmentului [𝐵𝐶], atunci demonstraţi că 𝑚(∢𝐸𝑀𝑍) = 90°. 

Babis Stergiou, Grecia 

  Problema 3.  

Să se demonstreze că pentru orice 𝑛 numere reale 𝑎1, 𝑎2, … , 𝑎𝑛 există un număr natural 

𝑘 ≤ 𝑛, astfel încât fiecare dintre cele 𝑘 numere  

𝑎𝑘 ,
𝑎𝑘−1 + 𝑎𝑘  

2
,
𝑎𝑘−2 + 𝑎𝑘−1 + 𝑎𝑘 

3
, … ,

𝑎1 + 𝑎2 + ⋯ + 𝑎𝑘 

𝑘
 

este cel mult egal cu    
𝑎1+𝑎2+⋯+𝑎𝑛 

𝑛
. 

∗∗∗ 


