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24 februarie 2019
Clasa a XllI-a

Barem de evaluare

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda
punctajul maxim corespunzitor.
¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in barem.
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Solutie:

a) < Daca H c K atunci H U K=K este subgrup.

Daca K c H, atunci H U K=H este subgrup.

b) = Fie HU K subgrup al lui G, unde H, K sunt subgrupuri ale lui G.
Presupunem prin metoda reducerii la absurd ca H ¢ K si K & H.Atunci exista
siexistaiye K,y ¢ H.

Cumx,yeHUK=x-yeHUK =x-yeH saux-yeK.

Dacax-yeH

cumxeH, ¢+ =x'teH.

H subgrup

X" eH }:> x*-(x-y)=y e H —contradictie;
X-yeH

Dacax-yeK

cumy e K, :>y‘1eK.

K subgrup

y ek }:> (x-y)y ' =xe K —contradicie.
X-yeK

Asadar si afirmatia directa este adevarata.
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a)
Din card G=2024

} — 42024 _ e:
xeG

aeG, all:e;

Din x2019 = g — 201911 _

all=e;
Dar 2019-11= (2024—5) 11=2024-11-55=2024-10+ 2024 -55=

2024-10+1969;

Obinem 201911 _ ;20241041969 _ o . 1969 _ o/ 85 . 55 _ ¢
FieneN",ord (x)=n
=n/55;
x> =g
n/55

}:s n/(55,2024)=n/11=ne{1;11};
n/ 2024

Daca n=1= x=e, deci ecuatia ar deveni a=e-
contradictie pentru ca ord(a) =11;

Dacin=11=> x = e;

Din x?%1° = a, jar 2019=11-183+6 = x® =a= x? =a’ =
xt.x=a?=x=a’

20192 _ ,4038 _ 4037

e 111367
Verificare: a a a ) .
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2
a) Se considera functia g:[0,:0) - R, g(x)=1n(x+1)—x+x7,

X2

cu derivata g'(x) = il—l+ X :—1;
X+ X+

Dar x €[0,00) = g'(x) > 0,(V)x €[0,00) = functia g este strict crescatoare pe

9(x)29(0)=0,(v)xe[0,).

k=1 ke
Din f functie continua = f, f 2 sunt functii integrabile pe [0,1]
a, —>I dx

1 1
iar b, —>j ) dx, decia, - o bn—>'|.0f(x)dx;
Deci 3n 1+3-f(5j > [ (x)dx (1)
] n n 0

. 1 k 1 k
Din | 1)<x, (V 0, Injf1+=-f|—||<=-f|—|,
in In(x+1)<x, (v)xe[0,00)= n(+n [nD - (nj

(V)ke {1230},
deci éln(“%- f [%Dsé% f (%j:an S (2)
Din (1) si (2) = fim i:m[u%. f (%D: [ (o
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