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Clasaa Vlll-a

Barem de evaluare

Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda

punctajul maxim corespunzator.

Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru

rezolvari partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

Nr. Solutie, rezolvare Punctaj
problemei
a) V4n?+n <2n+L(V)neN
Ridicand ambii membri la puterea a doua, se obtine:
an? +n<(2n+1)? 42 +n<4n?+4n+1e 0<3n+1(A), (V)neN P
b)
Se demonstreazi inegalitatea 2n < /4-n? +n,(¥)neN. 1p
Deci 2nan-(4n+1)<2n+1, (v)neN:[ n-(4-n+1)}:2-n. 1p
c¢) Conform punctului b), dand lui n valori naturale de la 1 la 43 se obtine:
n=1= [V15]=| L(41+7)|-21
n=2=[ 2-9]:[ 2-(4-2+1)}=2-2
n-3=[\313)-[B-(43+1) |-2:3 2p
n=43:[\/43-173]:[ 43-(4-10+3)}=2-43
(V15| +[V2:9] +[ 313 ] +.4[ 43173 | =2:1+2:2+2:3+..+2:43= | 1P

2-(1+2+3+...+43)=43-44=1892.




a) Din inegalitatea mediilor = a*+1>2a® =
at+k*+1>2a%+k* > 2.k? ~|a|-\/§2 2.k? ~a-\/§,(Va, keR)

L 1 § 1 1
5+2° (ﬁ)4+24+1_2~v’§.22-ﬁ 4.2
1 1 § 1 1

5+ 3% («/5)44_344_1_2'\/5'32.\/5 4.3
1 1 < 1 1

i (] e PB4

2p

1 1 1 1
= S =
5+n* («/5)4+n4+1 2202 4.n?
1 1 1 1 < 1 1 1 1

+ + +...+ < + +...+
5+2% 5+3% 5444 5+n* " 4.22 4.324.47 4.n?

11 1y 1(1 .1 1 1
=ttt <= —=F—+—+...+ =
2% 3 n?) 4112 2.3 34 (n-1)-n




Fie MONBC={P}, PB=PC;Fie Q e BF astfel incat BQ=AE=QF=3;
AE L (ABCD)
BF L (ABCD)
AE = BQ
AE || BQ
EQ| AB
EQ = MP
EM=PQ
BP =PC
MP || DC
PQJICF
DCNCF :{C}
MP ~PQ ={P}
b)

AB|CD
CD < (CDF)
Fie BT LFC, T eFC

BF L(ABC) | .

BC LCD = FCLCD
BC,CD — (ABC)

BT LFC

TCLCD R2T 3.1
BC 1 CD = BT L(FCD);

FC,CD c(FCD)
aFBC

FC
= ° BT =
m(«£(FBC))=90 N 2 — BT =3/2cm.
BT L FC

FC? =62 +62 = FC =6+/2cm
BF = BC

c)
Fie PN L FC, NeFC
PN L FC

BT LFC = PN || BT,
PN, BT  (FBC)

PN || BT

BT L(FBC)

PN || BT
IBT | _ N tinie mijlocie in aBTC = pN= BT = 3V2 ¢y
PB=PC > =5

}: AE || BF;
}:> ABQE dreptunghi = EQ || AB,EQ = AB = MP;
}3 EQPM paralelogram = EM || PQ, EM=PQ);

}:> PQ este linie mijlocie in AFBC = PQ || CF

= (EMPQ)]|(FCD).

}:» AB||(CDF)=>d (A (CDF))=d(B,(CDF));

}: PN L(FBC)= PN =d((FBC),(EOM));

3

1p

1p

1p

1p

1p

1p

1p




Metoda 1.
Fie BPNCD={M}; DP nBC={N}

TC
in aBCD: DNNCFNBM ={P} —"NB CM DF (1)

DP 1 BM
[DN bisectoarea <BDC
AC+BD=CD = AC=CD-BD = AC=CD-DM = AC=CM

}:MBDM isoscel = BD=DM

~BDC: | DN bisectoarea :E=£
NC DC
~ e BD AC DF DF DC
Inlocuimin (1)=> — — — =1l=>——=——
DC BD FB FB AC

~ADC :| CE bisectoarea £KACD = E = %

EA AC
RT.Th.

Rezulta ca E:@ = EF|| AB;

FB EA

dar AB c (ABC) = EF || (ABC).

Metoda 2.
ADBM :DP L BM, [DP este bisectoarea £BDM =>2DBM
este triunghi isoscel = [BD]=[DM |, BP=PM ;

BD =DM
CD=AC+DB
~MAC este triunghi isoscel

[CQ este bisectoarea £ACD, Q e AM
AQ=QM;

AQ=0QM
BP=PM
PQII AB
AB c (ADB)
PQ||(ADB)
PQ  (CEF) = PQ|| EF;
(CEF)n(ADB)=EF

PQ| EF
PQ|| AB
EF || AB
AB c (ABC)

}:> MC = AC =aMAC este triunghi isoscel;

} = CQ este mediana =

}:> PQ este linie mijlocie in ~AAMB = PQ || AB,

}: PQ||(ADB);

}:>EF||AB

}:» EF || (ABC).
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